
二维合金系统的有序动力学研究!

石宏霆 倪 军 顾秉林
（清华大学物理系，北京 !"""#$）

（%""!年 &月 #日收到；%""!年 $月 %"日收到修改稿）

采用主方程方法在对概率近似下对三元 ’((结构晶体在（""!）方向的一个层面的有序无序动力学过程进行了
研究 )计算了长程序参量（*+,）和短程序参量（-+,）随时间的演化过程 )在系统从完全无序态弛豫到平衡态的过程
中存在各种瞬态有序相 )瞬态相有着不同的特点，如序参量（*+,，-+,）瞬态相曲线形状不同等 )产生它们的原因有
不同的原子特征迁移时间、原子间最近邻和次近邻相互作用差异、短程相关性和长程相关性的差异对弛豫过程的

影响 )
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! 引 言

近年来，从理论上对晶体的有序无序相转变过

程进行研究引起越来越多的关注［!—1］) 许多方
法［!"—!&］被用于研究各种情况的有序无序转变的动

力学过程 )利用快速淬火、激光加工处理、离子束轰
击、各种外延生长技术等许多实验方法制备的材料

大多是热力学非平衡态和亚稳态材料，对于这类体

系生长过程的把握需要从理论上了解其动力学过程

的基本性质 )
研究表明，有些系统在从非平衡态到平衡态的

弛豫过程中存在瞬态有序结构［&—/］)二元合金在从
非平衡态到相分离的弛豫过程中，同样发现有有序

瞬态产生［&，$］)在三元系中，有多重原子迁移特征时
间控制着系统演化过程，有可能存在三组元中的两

个先达到一种相对稳定的状态［2，/］，并保持一段时

间，随着第三组元的迁移，逐渐达到平衡态，演化过

程中会出现较复杂的现象 )
外延生长技术如 345、3,678等是分层控制材

料生长过程的 )外延生长能够引起不同体系如! 9
"族半导体材料产生有序结构［!$］)这种生长通常是
在一个基底层面上进行，因此是一个二维体系的动

力学过程［!2，!/］)对于如 6:;: 合金和! 9 "族半导
体材料，它的生长面（""!）上的有序化可以看成是简

单正方格子上的动力学过程 )

% 模型与计算方法

本文考虑面心立方合金（""!）表面沉积层的有
序无序动力学演化过程，采用随机格子气模型，体系

由合金的两组元（!，" 原子）及空穴组元（#）组成，
体系的哈密顿量为

$ < "
｛%&｝
"
!!=

’!!=（ !% 9 !&）#!% #!=& ， （!）

变量 #!% 表示位置 % 被!（ < !，"，#）组元占据的概
率，｛%&｝是对所有近邻位置求和 ) ’!!=（ !% 9 !&）表示

!% 位置上的!组元与 !& 位置上的!=组元的相互作
用能 )
本文采用微主方程方法（353）［!0，!#］对体系的有

序无序动力学过程进行计算和研究 )在主方程中，用
一系列原子集团概率变量来描述晶体的位形结构 )
定义 (!!!%⋯!)

（ !!，!%，⋯，!)；*）代表在 * 时刻 !!，!%，

⋯，!) 这 ) 个格点上分别被!!!%⋯!) 组元占据的概

率 )这些原子集团概率满足正规归一化条件 )在对概
率近似中，体系位形结构可用点概率分布函数

(!（ !）和对概率分布函数 (!!!%
（ !!，!%）来描述，其中

!和 ! 分别代表组元种类和晶格位置，!!，!% 是邻近
的位置矢量 )组元之间的位置交换用 +!%，!&，｛,｝

（ !%，
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!!，｛"｝）描述，它定义了 !! 上的!" 组元与邻近的 !!
上的!! 组元在周围位置｛"｝上是组元｛#｝情况时的
交换速率 !本文只考虑原子与空穴的交换，即!" 和

!! 之一是空穴 !

图 " 原子对跃迁示意图（图为末态可成为 !"，!"，!!，!! 结构的情

况）

对概率分布函数的变化由三部分构成，如图 "，
于是对概率分布函数变化率可由下式给出
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其中! ’" !表示对 !" 周围近邻的 !’ 求和，并且求和
项中不包括 !!，! ’" "表示对 !! 周围近邻的 !’ 求和，
并且求和项中不包括 !" !在对概率近似模型中，若
考虑最近邻和次近邻相互作用，则 &!"，!’，｛#｝

（ !"，!’，

｛"｝）依赖于与 !"，!’ 第一、第二近邻的一系列｛"｝
的位形结构 !在本文讨论的系统中，动力学方程中的
%!"，!!，｛#｝
（ !$，!#，｛"｝）概率分布函数是由邻近格点上

的 "(个点的原子分布情况决定的，一对原子中的一
个原子对应 )个最近邻，*个次近邻，如图 ’，其中 *
个原子与这两个原子分别相邻，所以 %!"，!!，｛#｝

（ !$，

!#，｛"｝）是包括 "’个点的原子概率分布函数 !
"’个点的概率分布函数应由 "+个对概率和 ,

图 ’ 原子对｛"!｝与邻近位置原子相互作用示意图

个点概率分布函数表示如下：
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其中，%!-
，%!.
，%!/
，%!"(
中的!-，!.，!/，!"(与!"，!!

均相邻 !把（)）式代入（’）式，可以得到封闭的对概率
近似下的动力学微分方程组 !点概率和对概率分布
函数的关系为

!
!’

%!"!’
（ !"，!’）$ %!"

（ !"），

!
!"

%!"!’
（ !"，!’）$ %!’

（ !’）， （*0）

并且满足正规归一化条件

!
!

%!（ !）$ "! （*1）

于是，点概率和对概率分布函数并非完全独立的 !我
们可以从中选出一组独立的函数，其他所有点概率

和对概率分布函数均可由它们通过正规归一化条件

（*）式得到 !
根据 2345607#［")］，邻近原子间的交换速率由下

式给出：

&!"，!!，｛#｝
（ !"，!!，｛"｝）$"589 % (

’: )
% !*
’’:

( )) ，

（+）
其中，"表示原子交换的跃迁频率，( 是原子交换的
平均势垒，!* 是原子交换前后的位形能之差，

!* $ *!;! % *!!;， （,）

其中，*!;!是交换后的位形能，*!!;是交换前的位形

能 !
本文研究的对象是面心立方晶体在（(("）方向

的表面沉积层面内原子运动的情况 !如图 )，该层面
为一个简单正方格子，考虑原子间最近邻和次近邻

"-/""(期 石宏霆等：二维合金系统的有序动力学研究

Absent Image
File: 0

Absent Image
File: 0



图 ! 晶格结构示意图，将简单正方格子分为 "套子晶格（!，"，

#，$）

相互作用 #为了描述体系的有序相结构，把体系分为
"套子晶格（!，"，#，$）#在点概率近似中，体系原子
的位形结构由 !"

% 决定，它表示子晶格 #（ $!，"，

#，$）上被组元%（ $ $，%，&）占据的概率 #体系的各
种相结构可由下面 %个独立的序参量描述：

#$
& $ !!$ ’ !"$ ( !#$ ( !$$，

#$
) $ !!$ ( !"$，#$

! $ !#$ ( !$$，

#%
& $ !!% ’ !"% ( !#% ( !$%，

#%
) $ !!% ( !"%，#%

! $ !#% ( !$%， （*）
序参量#$

&，#%
& 描述了 $，% 原子在最近邻格子上的

分布差异；类似的，#$
)，#$

!，#%
)，#%

! 显示出原子在次

近邻格点上的分布差异 # & 组元的分布由正规归一
化条件!%!

#
% $ &决定 #这些序参量可以描述体系中

几个具有不同对称性结构的相 #它们是：&）’：#%( $
+；)）)&：#%&"+，#%) $#%! $ +；!）))：#%& $ +，#%)"+，#%!
"+：；"）)!：#%("+ #
利用上述方法，进一步考虑对概率近似中与对

概率分布函数相关的序参量 #在本文研究的对象中，
有 )) 个独立的对概率分布函数，它们可以用另外
&+个长程序参量（,-.）和 &) 个短程序参量（/-.）
表示 #在点概率近似中，没有短程序参量 #在对概率
近似中，由于考虑到原子之间对的短程相关性影响

体系的演化，所以短程序参量对于晶体演化有较大

的影响 #在（*）式基础上再定义以下 "个 ,-.：
#!

& $ !!#$& ( !!#&$，#!
) $ !!$$& ( !!$&$，

#!
! $ !"#$& ( !"#&$，#!

" $ !"$$& ( !"$&$ # （0）
（*），（0）式构成 &+个 ,-.#定义以下 &)个 /-.：
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体系能量用原子对之间的相互作用能表示，考

虑最近邻、次近邻相互作用 *（ +）(, ，（+ $ &，) 分别代表
最近邻相互作用能，次近邻相互作用能）表示 ( 与 ,
原子在（+）情况下的相互作用能 #实际上，方程组仅
依赖于最近邻和次近邻交换能［&!］

-（ +）(, $ ( )*（ +）(, ’ *（ +）(( ’ *（ +）,, # （&+）
体系的演化过程由两个特征迁移时间’& $

%( &
$&，’) $%( &

%&影响 #本文通过选取不同的’&，’) 来研

究系统的动力学过程 #
动力学微分方程组是通过数值计算，利用

2345’6 789:3;［&1］解出，该方法专门用于解刚性微分
方程组 #系统初始状态选为完全无序状态，在整个动
力学演化过程中温度不变 #由于系统的涨落，将导致
未来系统的有序演化 #设 ,-.初始涨落值为 &+( % #

! 计算结果及讨论

图 " 为平衡相是 )! 时的动力学演化图，系统

能量参数为 *（&）$% $ *（&）$& $ *（&）%& $ ( +<)3=，*（)）$% $ *（)）$&
$ *（)）%& $ ( +<"3=，*（&）$$ $ *（&）%% $ *（&）&& $ +<+3=，*（)）$$ $
*（)）%% $ *（)）&& $ +<+3=，’& >’) $ &+( "图 "（4）—（?）为

,-.演化图 #在从完全无序相到平衡有序相的演化
路径中，系统经历了瞬态有序相 )) #系统动力学过
程经历了两个阶段，第一阶段为无序相到瞬态有序

相 )) 的过程；第二阶段为瞬态有序相 )) 演化为

)! 平衡态的过程 #在第一阶段，因为 $@& 交换比较
快，所以#$

( 先进入有序状态，经过一段时间后，%@&
交换显著起来，#%

( 也进入有序状态，它的变化带动

了此前相对稳定的 $，使#$
( 进一步变化，最终 $，%

原子弛豫到稳定的平衡态 )! # $ 原子明显有序化出
现在大约 &+%—&+*，% 原子在 &+1—&+&+有明显有序
结构，时间差异基本符合它们的特征迁移时间的差

别 #图 "（;）—（A）为系统 /-.演化图 #在 &+%—&+* 和
&+1—&+&+两个时间附近，/-.有剧烈变化，恰好是系
统进入 )) 和 )! 态的时刻，说明这时原子的交换运

动比较显著 #从图中还可以看到 /-.在第一次显著
变化时情况比较简单，而第二次比较复杂，这是因为

第一次变化主要是由于 $ 原子迁移引起的，而第二
次变化是由 % 原子引起，并带动 $ 原子共同协调迁
移的结果，所以情况复杂一些 #以&& 为例讨论一下

/-.的变化过程 #&
%&
& 从初态变到 )) 态是发生在

&+%—&+*，这时 % 原子基本还在原先位置，而&
%&
& 却
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变为 !，说明 ! 邻近的 " 基本被 # 取代，导致!
#!
" 增

加；当系统进入 $# 态时，!
#!
" 也变为 !，说明 # 邻近

的 ! 基本被 " 取代，导致!
#"
" 增加，并且可以看出两

者均增加到 ! $%左右 $

图 % 系统 &’(和 )’(序参量演化图 系统组分 %# * !+%，%! * !+%，特征迁移时间"" * "，", * "!%，系统温度 &!’ * !+"-./

下面讨论平衡态为有序相 $" 时体系的动力学

演化 $能量参量取为 (（"）## * (（"）!! * (（"）"" * !+!./，(（,）##
* (（,）!! * (（,）"" * !+!./，(（"）#! * (（"）#" * (（"）!" * 0 !+1./，

(（,）#! * (（,）!" * (（,）!" * !+!./；温度是 &2 ’ * !+-./$图 -
为 #，! 原子特征迁移时间一样的情况，这时##

)，

#!
)，序参量曲线完全相同 $图中 &’(没有瞬时有序
相，&’(与 )’(在达到平衡态前几乎同时发生显著
变化，而 )’(在此前大约 "!,—"!% 时间内已发生变
化，说明系统在局域已经趋于一定的有序性 $图 3为
#，! 原子特征迁移时间比"" 4", * "!# 的情况 $在 !
原子已经有序化后，# 原子逐渐进入有序结构，且速
度不及 !，因为 ! 有较大的迁移速率，但这种差别
还不足以使系统产生稳定的瞬态有序相，所以图中

只显示出一个峰 $ )’(在 &’(有序化之前先发生变

#56""!期 石宏霆等：二维合金系统的有序动力学研究



图 ! 系统 "#$和 %#$序参量演化图 系统组分 !" & ’()，!# & ’()，特征迁移时间!* & *，!+ & *，系统温度 $, % & ’(!-.

化 /以"*，#* 为例，可以看到，#* 在 *’)—*’0 附近剧

变，而"* 一开始就有明显变化，由于 # 迁移快，可

以明显看出"
#&
* 比"

"&
* 快许多，并且"

#&
* 达到一个极

大值，此后随着 " 原子的迁移又进行位形重调，"
#&
*

有所减小 /在 "#$ 剧变时 %#$ 产生第二次明显变
化 /计算表明，增加原子特征迁移时间比，"#$演化
过程与图 1类似，但 "#$瞬态有序相持续稳定时间
加长，而 %#$在 "#$剧变前后的有序稳定区域也会
加大 /对比图 ! 和图 1，可以看到平衡态结果相同，

所以特征迁移时间的差别不影响平衡相图，只影响

动力学演化过程 /平衡相图是由体系最终的自由能
决定的 /
图 2为平衡相图在 $, % & ’(11!-.温度下为无

序状态的情况，但 %#$表现出一定的有序性 /系统
演化过程中出现 ’* 瞬态 /从图中可以看出这主要
是迁移速率较大的 # 原子的贡献，而 " 原子变化较
小，这点与低温情况类似 /由于系统温度较高，系统
最终进入无序状态 /
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图 ! 系统 "#$和 %#$序参量演化图 系统组分 !" & ’()，!# & ’()，特征迁移时间!* & *，!+ & *’ , )，系统温度 $- % & ’./01

通过选取不同参数进行计算，将所得结果进行

比较，发现在次近邻相互作用弱于最近邻相互作用

时，体系在一个较大温度范围内存在 &* 有序瞬态，

而平衡态则随着温度升高从 &* 转变到无序态 .通

常迁移较快的组元在产生 &* 瞬态时有一个峰，表

明由该组元产生的有序度会高于最后平衡时的有序

度 . %#$ 在 "#$ 有剧烈变化之前一般就有明显变
化，这是因为短程相关性影响体系局域有序性，而长

程相关性影响整个体系，这造成原子在局部产生有

序结构所需的弛豫时间较短，而大尺度上的有序性

要延迟一段时间才能发生 .对于次近邻相互作用强
于最近邻相互作用的情况，系统将会经历 &+ 瞬态，

然后弛豫到平衡的 &+ 或 &) 态，瞬态有序相稳定持

续的时间或峰的宽度，与 "，# 原子特征迁移时间的
比值有密切关系 .

2 结 论

本文研究了三元面心立方结构系统在（’’*）方

/34**’期 石宏霆等：二维合金系统的有序动力学研究



图 ! 系统 "#$和 %#$序参量演化图 系统组分 !" & ’()*，!# & ’()*，特征迁移时间!+ & +，!, & +’ - *，系统温度 $. % & ’(//*01

向的表面沉积层的有序无序动力学过程，采用对概

率近似下的微主方程方法进行模拟计算 2从计算的
有序无序动力学路径结果中可以得到系统演化过程

中出现的各种瞬态有序相，并对其特点进行了讨论 2
对于从完全无序态到 &) 态的弛豫过程，系统

的次近邻相互作用强于最近邻相互作用，演化过程

分为两个阶段 2第一阶段从完全无序到 &, 有序瞬

态，第二阶段从 &, 到 &) 平衡态 2这是由于 "，# 两

原子的特征迁移速率不同 2

对于平衡态是 &+ 的情况，体系演化动力学过

程中 "#$存在峰，表明有序度曾达到极值，然后又
返回，这也是由于原子的特征迁移速率不同造成的 2
随着温度升高，体系的平衡态从 &+ 转变到无序，而

体系在一个较大温度范围内存在有序瞬态 2
对于 %#$的动力学演化，其变化幅度通常不及

"#$2但 "#$有剧烈变化时，%#$也有相对较明显的
变化，所以 "#$对应瞬态有序相时，%#$通常也表
现出瞬态有序相的弛豫峰 2 %#$在 "#$无明显变化
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之前，可能就有较明显的变化，这是 !"#与 $"#的 空间尺度相关性不同造成的时间差异 %
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