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相互作用 ()*+,-.模型仅考虑上一事件对当前经济活动的影响，实际经济活动中经纪人对过去的经济活动是具
有深度记忆的，过去各个事件对当前经济活动都应该有影响，但是由于遗忘，它们的影响又各不相同 /具有长程记
忆的相互作用 ()*+,-.模型认为过去各个事件对当前经济活动的影响随时间是呈指数衰退的，它不仅体现经纪人对
历史具有深度的记忆能力，同时也反映出人的遗忘本性 /数值计算表明，该模型不仅能重现相互作用 ()*+,-.模型的
动力学特性，并且较好地反映真实的经济行为 /
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% 1 引 言

近年来，一些物理学家对金融市场的动力学行

为产生了浓厚的兴趣，研究的一个重要方面是对

金融数据的分析 /目前已经得到金融市场的一些
实验统计规律，称为特征行为 /例如：23-4).-3 和
543-6)7［%，"］发现收益的概率 !（"，#）分布呈现普遍
的标度行为；收益的概率 !（"，#）分布的一个特性
是在短时间内在大收益范围呈现肥尾现象［!］；尽管

收益缺乏两点关联，但收益的绝对值却是长程关联

的；类似于物理学上有序8无序相转变，最近 96)*:;
等［’］发现在金融市场也存在两相现象 /为了了解产
生金融市场这些现象的原因，人们构建了各种模

型［#—%!］，试图重现这些特征行为 /这些模型已经获得
许多有趣的结果，但它们有些太复杂，以至很难理解

其动力学特性 /

" 1 具有长程记忆的相互作用 ()*+,-.
模型

最近文献［#］提出了一个十分简单，但应用十分
广泛的金融市场模型，即 ()*+,-.模型 /这一模型认
为：金融市场中可以存在不同大小的经纪人集团，在

一个集团内部所有成员可以交流和共享信息 /最初，
每一集团只有一个经纪人，动态过程按下面步骤

演化：

（%）每一时刻，随机挑选一个经纪人集团 /
（"）该集团以概率 $ 参与市场活动并发生交
易 /交易发生时，集团内部的所有人员都跟随 /交易
后集团分离，每一经纪人再次处于孤立状态 /
（!）该集团以概率 % < $ 保持惰性，随机挑选另
一经纪人集团，两个集团合并成一个更大的集团 /
上述演化步骤中的概率 $ 是一个反映经纪人

集团投资交易频繁程度的参数，它明显控制着动态

的演化，%=$ 代表信息传输的速率 /这一模型很好地
体现了市场的从众行为，并得到了在短时间间隔收

益值分布的肥尾现象，在 $ 的某一临界值，集团规
模的概率分布在一定范围内表现出幂次律行为 /但
由于每一次市场活动都是随机进行的，不存在必然

联系，导致收益绝对值缺乏长程关联，因此与真实的

市场规律不符 /
>()-.等［&］认为，在真实的市场中信息传输的速

率不应该是常数 /当股票市场波动时，经纪人对市场
是敏感的，公共媒体对它做出更多的报道，因此 $
应该更小 /当市场平稳时，$ 应该更大 /基于这样的
考虑，他们提出了相互作用 ()*+,-.模型，认为 $ 应
该与经纪人集团的规模 % 有关，即当前时刻 $（ #）应
该依赖上一时刻 #? @ # < % 参与市场买卖经纪人集
团的规模 %（ #?），

$（ #）@ & A ’%（ #?）<!， （%）
式中 &，’ 和!都是正常数 /由（%）式可知，上一时刻
参与市场的经纪人集团越大，当前时刻 $（ #）越小，
这时经纪人处于观望状态，越容易形成较大的集团；
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而上一时刻参与市场的经纪人集团越小，当前时刻

!（ "）越大，这时经纪人参与市场活动的积极性越
高，越容易形成较小的集团 ! "# # 代表当前金融市场
信息传输的最快速率，# 的值必须很小 !经过这样改
造，这个模型定性上能很好地呈现一些真实的经济

规律，如经纪人集团规模的概率 $（ %）呈现幂次律分
布，即

$（ %）$!%
% & ! （&）

这里的系数!为常数，得到的指数 & 为 "’() !收益
绝对值的自关联 ’（ "）也呈现幂次律分布，得到的指
数"为 % *’+* !这些结果在定量上与真实的市场规
律还有一定距离，因为真实的市场中指数 & 在
［&，,］范围内，"的绝对值在［*’&，*’-］范围内［"-］!
我们认为，实际经济活动中经纪人对过去的经

济活动都有一定程度的记忆，即过去各个历史阶段

的经济活动都会对当前的活动产生影响，当然影响

是各不相同的 !离当前的时间越长，影响越小；市场
波动越小，影响越小 !另外，对于不同的经纪人与不
同的市场，记忆深度是不同的，遗忘的快慢也是不一

样 !基于这样的考虑，我们提出了具有长程记忆的相
互作用 ./01234模型 !该模型认为（"）式中的 %（ "5）应
该用 ( 代替，( 是过去各个历史阶段经济活动对当
前活动影响的综合因子，即

( $ "
)!

*

+ $ "
/% ,·+ %（ +）! （6）

这里，%（ +）是第 + 时刻参与市场活动经纪人集团的
规模 ! + $ *为当前时刻，+ $ "为当前的前一时刻，+
越大，离当前就越久远 ! * 为经纪人对过去经济活动
的记忆深度，对不同的经纪人与不同的市场，它的值

应该是不同的 !对非常成熟的市场和谨小慎微的经
纪人而言，*"7 !如果 * $ "，我们的模型即为相互
作用 ./01234模型 !（6）式中的 , 为遗忘速度，它反映
经纪人对过去经济活动遗忘的快慢 ! , 越大，意味着
经纪人对过去经济活动遗忘得越快，那么相对而言

最近经济活动对当前活动的影响就越大；反之，经纪

人对过去经济活动遗忘就越慢，那么过去经济活动

的影响随时间衰减得就越慢，过去各个历史阶段的

经济活动对当前经济活动的影响就越均衡 ! ) 为配
分函数，即

) $ !
*

+ $ "
/% ,·+， （-）

它是为（6）式右边 %（ +）前的系数实现归一化而设置
的 !在我们的模型中，（"）式中 # 取 *’***&,，- 取
*’+&，#取 &’- !另外，在数值模拟中，经纪人的总数

. 设定为 -**** !下面的结果是在热化次数为 "*( 和

取样次数为 "*8 情况下得到的 !

6 ’ 结果及讨论

首先，我们固定 , 为 *’&，改变 * 的值，* 分别
取 6，(，+，"&，获得图 "所示的经纪人集团规模概率
$（ %）分布的双对数图 !由图 " 可知，当 * 取 6，(，+
时，经纪人集团规模的概率呈幂次律分布，指数 &
的值随 * 的增大而增大 !这是很自然的，因为 * 越
大，说明经纪人在经济活动前考虑问题越周到，活动

越理性，经济活动中大起大落的现象变小，形成大的

经纪人集团的概率 $（ %）变小，导致 & 变大 !我们惊
奇地发现，当 * 取 "& 时，经纪人集团大小的概率
$（ %）不再呈幂次律分布，而是表现出随机行走行
为 !我们认为出现这种现象的原因是由于 , 取 *’&
太小，导致遗忘得太慢，即各个历史经济事件的影响

力差距不大 !当经纪人考虑历史太久远时，他在进行
当前经济活动时就顾虑重重，以至难以取舍，最后只

能采取随机行走的形式 !当然，这不是真实经济生活
中的情形 !可见，在实际的经济生活中 , 取 *’&偏小 !

图 " 经纪人集团规模概率 $（ %）分布的双对数图 # $

*’***&,，- $ *’+&，#$ &’-，, $ *’&

然后，我们分别取 , 为 *’6和 *’,，* 分别取为
6，(，+，"&，",，得到经纪人集团规模的概率 $（ %）都
呈幂次律分布，测得指数 & 的值如表 "所列 !
由表 "可知，当 , $ *’6，* $ "&时，& 到达极限

值 &’"*，可见超出离当前活动 "&步时的经济事件影
响力已微乎其微；而当 , $ *’,，* $ ( 时，& 就到达
极限值 "’+6 !这进一步说明，, 确实反映了经纪人对
历史事件的遗忘快慢 !另外，从表 "可知，, $ *’6时
& 的极限值比 , $ *’, 时大 !这也是自然的，因为 ,
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越小遗忘就越慢，对过去经济事件记忆能力就越强，

处理问题就越冷静，经济生活中大的波动就越容易

避免，大的经纪人集团形成的可能性就越小 !考虑到
实际经济市场不可能是非常成熟的市场，经纪人参

与经济活动有时是冲动和非理性的，另外真实市场

! 的值在［"，#］范围内，因此我们认为 " 取 $和 # 取
%&’比较接近真实市场的情形 !现在我们就以这一
取值来考察具有长程记忆的相互作用 ()*+,-.模型
的其他动力学行为 !

表 / 当 #取 %!’和 %!#时不同 "值下 !的变化

" # 0 %&’ # 0 %&#

’ /&1" /&1%

$ "&%% /&1’

1 "&%# /&1’

/" "&/% /&1’

/# "&/% /&1’

图 " 收益绝对值的自关联 $（ %）分布的双对数图 & 0

%&%%%"#，’ 0 %&1"，! 0 "&2，# 0 %&’，" 0 $，( 0 2%%%%，斜率为

3 %&’#

根据文献［/#］，收益绝对值与参与市场活动经
纪人集团的人数存在正比关系，因此收益绝对值的

自关联函数 $（ %）定义为
$（ %）0［〈 )（*）)（ % 4 *）〉3（〈 )（ %）〉）"］5"!（#）
这里

" 0〈 )（*）"〉3（〈 )（*）〉）"，
〈·〉是在时间 * 内的平均值 !由此求得图 " 所示的
$（ %）分布的双对数图 !由图 " 可知，$（ %）表现出幂
次律行为，显示出长程时间关联，拟合线的斜率为

3 %&’#，它的绝对值在真实市场规律［%&"，%&2］的范
围内 !
在图 ’ 中，我们给出了一个规范化收益概率

+（,）的线性6对数分布图 !这里 , 为规范化收益，
定义为（- 3〈-〉）5#，其中 - 为 % 时间间隔的收益，
〈-〉为整个时间段的平均收益，# 为（〈 -"〉3
〈-〉"）/5"，时间间隔 % 分别取 /，/%，/%%，/%%% !由图 ’
可知，在短时间间隔收益明显出现肥尾现象 !随着时
间间隔的增加，曲线明显向高斯分布靠拢，这与真实

市场规律是一致的 !

图 ’ 规范化收益 +（ ,）分布的半对数图 & 0 %&%%%"#，’ 0

%&1"，!0 "&2，( 0 2%%%%，# 0 %&’，" 0 $

最近，78)*9: 等［2］发现在金融市场存在双相现
象，即市场波动较小时，相当于一个平衡态，没有过

剩的买方或卖方，市场波动较大时，相当于一个非平

衡态，有过度的需求和供应 !按照文献［2］，我们得到
在时间间隔 % 收益波动的绝对值 .（ %）为

.（ %）0〈 /（ %; 4 /）3 /（ %;）
3〈/（ %; 4 /）3 /（ %;）〉% 〉%， （$）

式中，/（ %;）是金融指数，〈·〉% 是在时间间隔［ %<，% 4
%<］内通过 %;求得的平均 !我们保持 % 为 /%%个蒙特
卡罗步时计算条件收益概率 +（-，.）分布，这里 -
为收益，即

- 0 /（ % 4 %<）3 /（ %<）!
我们发现当 . = ’%时（图 2实线），条件收益概率分
布为单峰，当 . > ’%%时（图 2虚线），条件收益概率
分布为双峰，这与真实的市场规律完全相符［/$］!
最近几年，人们对在非局域时间内非平衡态物

理学的动力学很感兴趣，其中一个方面是持续概率

分布 !持续概率 + 4（ %）（+ 3（ %））定义为从某一时间

%<开始在时间间隔 % 内 )（ %< 4 %;）总是比 )（ %<）大
（小）的概率，即在整个 %; = % 时间内 )（ %< 4 %;）>
)（ %<）（ )（ %< 4 %;）= )（ %<））的概率 !一般而言，持续概
率提供了一个有关自关联的补充信息 !我们得到了
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图 ! 收益条件概率 !（"，#）分布图 $ " #$###%&，% " #$’%，!"

%$!，& " !####，’ " #$(，( " )，) " *##

图 & 持续概率分布双对数图 实线为 ! +（ )），斜率为 + #$’)，

虚线为 ! ,（ )）- $ " #$###%&，% " #$’%，! " %$!，& " !####，’ "

#$(，( " )

图 &所示的持续概率分布双对数图，实线为 ! +（ )）
分布，虚线为 ! ,（ )）分布 -从图 &可知，! +（ )）呈幂
次律分布，斜率为 + #$’)，而 ! ,（ )）不呈现幂次律分
布，并且衰减明显比 ! +（ )）快 -这是市场高低不对
称的反映［*.］，与金融市场的规律是一致的 -

! $ 结 论

本文提出了具有长程记忆的相互作用 /012345
模型，指出经纪人从事当前经济活动是受以往各个

历史阶段经济事件的影响，纠正了相互作用 /012345
模型仅受到上一次活动影响的简单做法，并且指出

过去某一阶段经济事件的影响力不仅与经济事件的

大小有关，还随时间成指数衰减 -它不但反映经纪人
对历史事件具有记忆能力，而且体现了人的遗忘本

性，这大大丰富了模型的实际意义 -该模型不仅能呈
现经济生活中的双相现象、肥尾现象和高低不对称

现象，而且突出表现的是收益绝对值自关联 *（ )）幂
次律分布指数的绝对值变小，即关联时间变长，落在

真实的经济规律内 -另外，经纪人集团大小概率
!（ +）幂次律分布指数的绝对值变大，也在真实的市
场范围内 -因此，本文的模型比较接近真实的经济规
律，能较好反映经纪人真实的经济活动 -当然，具有
长程记忆的相互作用 /012345模型还有许多需要改
进之处，如该模型没有区分不同类型的经纪人，没有

考虑不同类型经纪人是如何相互作用、又是如何合

并的，这些都有待于进一步的研究 -
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