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1 � �

��	�����������, ����
�����	��	�� [1]. Czichos[2]	�, ��
�����	
��������������

����, ������	����	����
���
�������������, ����
����������������	�
�

�. ������
�������	�����
���, ���������������� [3].

����������
��������
�
������	
�. Sang � [4] �����
����	��, ��
��������. ��
�	���������, ����������
��������	�����	�
, �
����������
�, ���
��
��
� Ff ����� v ��� T �������.

�	, Krylov � [5] ��������

���
���������������, �����
����	���
, ���-�����


�����		, ��
��
��� (����)

�����. ��������������

�	��, 
�����
���������
��������������. ��� [6] ��
��������������, ������
,

����	���������
���	��
�����	�; 
�	���������
���������������	�	, ���
�
�
��
�	�.

������
, �����	���
�
���, ���
����������. �
�������
�����	
����
��� (AFM) ������� (FFM) ����
	, �����������������	�

�. Schirmeisen � [7] 			�������
� (UHV-AFM) ����
�����, ���
���� (111) ������, ��������
� 50—300 K �����������. Zhao

� [8] ����
�����
�
�����
��������: ���� 140 K ��� 400 K
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�� 750 K 
, ����������
�. Sills

* �������� (���: 50675068, 50875087) ���������������� (���: S2011040001440) �����.

† E-mail: yazhen.wang@mail.scut.edu.cn

c© 2012 ������������������ Chinese Physical Society http://wulixb.iphy.ac.cn

063203-1



� � � � Acta Phys. Sin. Vol. 61, No. 6 (2012) 063203

� Overney[9] ���������-�
��	
����������, ���� 300 K ��
� 360 K
, �������	�.

���, �������������
�
��, �������������������
��
�. �������������
��
�, ��
�����
�������	, �
����������������. 
����
���������������������,

�����������	����	, ����
������
; 
���, ���������

�����, ����
��������
������
�.

2 �����������

�������, ���, 

���

����	, ����
���������
���; 
���, ��������
��
�
����
, ���������������
�, 
�, ���������������	�
���. ������ [10] ����������
���, ���
����������, �
�
������. ��, �����	�����
����,� ω � ω0 �	�����	�, �
� ω = 2πv/a ������, ω0 =

√
k/m ��

���������, m ������, a ���
��, v �����	�����, k ������
�. ���������
��������

�, 
���������. �������,

��������, ������	�� [11].

��� N 	������
����, ��
���		�. 
�������� N 	��
�����
����� N 	�����	��
�, ��������� N 		������
�. �������� (���) �	�����
�, 
�����, ����� N 	������
�, 
����	��	�-������	�

� N 	����� [12].

3 ��������

����������, �����
�
�
���
, ����������
���
���. ������������, ���

��������
��. T = 0 K
, �����
�����, ������, �������. �
	���	�, � T �= 0 K
�����	, ��
�����, �����������. ���
���, ���	����	��������
������, ��������	��	, �
������ �ωi(q) ���, ����	��,

���������� ni (q) ��� ni (q) − 1. 	
�, ������ �ωi (q) ���, ����	�
�, ���������� ni (q) ��� ni (q) + 1.

���������������: ����
������, ����������, ���
������
, ����; �����
,���
�. �	, �����
��������
, �
	���������, �������
	
����
, �����
, �����. ���
�����,�������
����
��.

�	������, �������������,

����������������
��, �
�������
����		. �������
��������
�	�����, ����
������
�.

3.1 ������������������������������������������

������ [13,14], 	��������
����
��, pi � qi ����������
�
, q �����.

������
:

ai (q) =
[
ωi (q)

2�

] 1
2

qi (q)

+ i [2�ωi (q)]−
1
2 pi (q) ,

a+
i (q) =

[
ωi (q)

2�

] 1
2

qi (q)

− i [2�ωi (q)]−
1
2 pi (q) . (1)

�	����
��������:

H =
∑
iq

1
2

�ωi (q)
[
a+

i (q) ai (q)

+ 1 + a+
i (q) ai (q)

]

=
∑
iq

�ωi (q)
[
a+

i (q)ai (q) +
1
2

]
. (2)

(2) ���	���
����������.
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�������

E0 =
∑
iq

[
ni (q) +

1
2

]
�ωi (q) . (3)

(3)���, ���������, ��	 3N 	�
��������� {ni(q)} ��.

3.2 ������������ Z

����������, ���
����
� En ���	���, ��	�������

ρn = e−βEn/Z, (4)

�� Z �����, β = 1
kBT , kB �������.

��������, �����������
����, �����

Z =
∑

{ni(q)}
e
−β

∑
iq

[ni(q)+
1
2 ]�ωi(q)

. (5)

�������������, �

Z =
∏
iq

⎧⎨
⎩

∞∑
n(q)=0

e−β[ni(q)+
1
2 ]�ωi(q)

⎫⎬
⎭

=
∏
iq

e−
1
2 β�ωi(q)

⎧⎨
⎩

∞∑
n(q)=0

e−βni(q)�ωi(q)

⎫⎬
⎭

=
∏
iq

e−
1
2 β�ωi(q)

1
1 − e−β�ωi(q)

, (6)

��		�
∞∑

n(q)=0

e−βni(q)�ωi(q) =
1

1 − e−β�ωi(q)
.

3.3 ������������������

���������� Z, ��������
�����

E = − ∂

∂β
ln Z =

∑
iq

[
�ωi (q)

eβ�ωi(q) − 1
+

1
2

�ωi (q)
]

=
∑
iq

[
ni (q) +

1
2

]
�ωi (q) , (7)

�� ni (q) =
1

e�ωi/kBT − 1
������.

������������� [11]. ��	
���: ���������������,

��������������������, �
������
� ��	������, ��
��������. ����������, ��
��������, ���������
,�

���; �����
,����. �	, ���
��
���������
, �	������
���, �������
	����
,�
����
, �����. ��������, �
�����	
����
��. �����
����	������, ��������
�
��
��
���	�, ���������
�
������������
���; �

	������������������
�
�����, ������������
�
���.

4 ���������������

������������, �������
����������, �����������
	�����������������	��
����
���.

4.1 ��� n ������������������������

��������, �� ω ���	���
�� n ����
, ����

E = (n + 1/2)hω, (8)

��, n = 0, 1, 2, · · · ; h������ [6].

�	�����������	�����
��, ���� T . �����	���	��
	��, �	��	���
����� ω �
�.����	��	����� n �����
!� 〈(n + 1/2)hω〉, ����� n ������

pn = 〈(n + 1/2)hω|ρ|(n + 1/2)hω〉, (9)

��

ρ = C e−H/kBT (10)

���	�������, H ���	�����
��, C �����. � (10)��� (9)��

pn =C〈(n + 1/2)hω|ρ|(n + 1/2)hω〉
=C e−(n+1/2)hω/kBT . (11)

�����������
∞∑

n=0

pn = 1. (12)

��

C

∞∑
n=0

e−(n+1/2)hω/kBT
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=C e−hω/2kBT
∞∑

n=0

e−hω/kBT = 1. (13)

���
∞∑

n=0
e−nx =

1
1 − e−x

�

∞∑
n=0

e−nhω/kBT =
1

1 − e−hω/kBT
. (14)

� (14)��� (12)���

C = ehω/kBT − e−hω/2kBT . (15)

� (15)��� (11)�, ����� T 
��	�
���� n �����

pn = (1 − e−hω/kBT ) e−nhω/kBT . (16)

������� T 
��	���� n = 0 � (�
�) ����

p0 = 1 − e−hω/kBT . (17)

����	��� n �����

pn = p0 e−nhω/kBT . (18)

� (16)�	 MATLAB ���
�������
�	���� 0, 1, 2, 3 �	�������� 1

��.

� 1 ����	����� n ����

4.2 ���������������������������������

1) �����
� (16)������ T ��
, � ω ��,

e−hω/kBT �����, �
 p0 ���. ���, �
�����, ������	������, �
������	�������.

2) ������
��������	����, �� T �

�, e−hω/kBT �����, �
 p0 ���, �� 2

��. ���, ����, ��	������; �
, ����, ��	�������.

� 2 �� T 
��	������ n ����

� 3 Si-Si(111) 

��������		 [7]

3) ��� n ���
� (16)���, �� ω ��� T ��
, n

��, e−nhw/kBT ����, pn �����. � (18)

�� pn+1 < pn, ���, ��	��������
�������������, �� 2 ��.

4) �� 1 ����, ���� 100 K
, 	�
��������������	����, �
� 100 K ��	��������������,

��	���������������	��
	�. �����, ��� 100 K ��
, ��	
����������
��, 
�����
� 100 K
����. �����������
�� . Schirmeisen � [7] 		 UHV-AFM ���
�
�����, ������� (111) ���
���,��������������� 3 ��.

���������� 100 K
, �������
�������; ������ 100 K
, ���
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����	; ����� 150 K ��, �����
��������. Zhao � [8] ��� Si3N4 ��
���
�
�������������: ��
�� 140 K ��� 400 K
, ���������
	; ����� 400 K ��� 750 K
, �����
�����
�, �� 4 ��, �� μ �����,

μ0 ���� 280 K
�������. Sills � [9]

��������� - �
��	�������
���, ���� 300 K ��� 360 K
, ���
����	�.

� 4 ���������� [8] ����	
��
� 0 nN
�����������

����������, ���
�����
�, ����	����������, �
��
��������������������.

5 � �

����������������, ���
���������������������
����	�. ���������������,

����������������
����
�����. ��, ������	������
���������������������
���, ������, ������:

1) ��������
���������
�, �
�������. ��, �������
�������������	�����
	�.

2) ������, ������	����
��, �������	�������. ��
������	��, ����, ��	���
���; �, ����, ��	�������.

3) ���
, ��	�����������
����	����, 
����������
���; ��� 100 K ��	��������
������, 
���������; ����
� 100 K 
, ��������	����	�.

���
������, ����	������
����, �
���������������
�������.
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Abstract

In the present paper, by analyzing the microscopic mechanism of forced vibration of interfacial atoms, it is shown that the atomic

vibration is actually the superposition of the self-excited vibration and the forced vibration. The phonon excitation and annihilation

due to the thermal vibration of the interfacial atoms in a non-equilibrium state are studied based on solid state physics and quantum

mechanics. Then, the temperature effect on vibration energy levels of interfacial atoms are investigated, which shows that when the

temperature is low, the probability for a quantum harmonic oscillator being in an excited state rises with temperature, causing the

friction coefficient to rise with temperature. When the temperature is around 100 K, the probability for a harmonic oscillator being

in the excited state reaches the peak, causing a peak friction coefficient at this point. When the temperature is above 100 K, the

friction coefficient decreases with temperature. The trends of our analytical results and the experimental results of others are the same,

indicating that the proposed theory and method are feasible.

Keywords: thermal excitation, phonon, interfacial friction, quantum harmonic oscillator
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