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1 � �

��������������	����.

���������������, ������
���, ���������	�. ���
��
�������
���
���	�����
		����.

�����
	�	������
, ��	
������
���������		�
�
� [1−4]. 	���	������������
� (�����Kolmogorov ��) �������
� [5,6]. ��	��	�	����� [7,8] ���
�	���� [9,10] �
������
����
������
�. �� [11] �����	���
	���
�	���. Zoldi � [12] 	�����
�����������	����	��. ��
�	�	�	��	��	�����
���
�	���	�������		� [13−16]. ��
����
���������
	��
��
	�	��� [17,18]. ���
��������
��	������	������	�	� [19].

�
������	��������
�, ��
����������
�, �	����

�

���	�����
��, ���������
�����
����
�.

����
������������, ��
���������, ��������	�
�
�����	����. ��

������

����������	�	����	, 	�
�	������������
��� [20]. �
���

���
��������, ����
��������������	������
�, 	����������
��
�����
��, ��
�����
��������
�
�	, ��	���	�����	��

��
� (����) 	��������������,

������������������	�.

2 ���������������

� Takens[21] �������
�����
� � � �. 
 � � � � 	 � � � � x(it) (i =
1, 2, · · · , N , N ��
���), �������
����τ , �����m, ����������
�

X(k) =
{
x(kt), x(kt + τ), · · · ,
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x[kt + (m − 1)τ ]
}
, (1)

�� k = 1, 2, · · · , M , M = N − (m− 1)τ/t ���
�����	������.

���	�	������������	
�����
���, ���� 2 �� 3 ����
�� [7,8], ��, ��	�	�
��	��, ��
��	�
��	���������. ����
�������������
: �������
��	�	���, ������
������
����
���.

2.1 ���������������

����������	��� [22](�	�

�, �	������) ������ [23]. ��
��
��	���������������
�, �������������������.

� 1 ��
���� X = {x1, x2, x3, x4, x5, x6}
������. ������������	�
���	�
	�����	��. ������
	��	���������������, ��
�	����, ���
���������	�.

� 1 �
����������

������������: �����

������, ����������, ����
�������
, �����	������
� [0,1] ��, ����

�����

x∗
i =

(
xi − min

1�t�N
xt

)/
Rj , (2)

��, x∗
i ����������, xi ��� i 



���, Rj = max
1�t�N

xt − min
1�t�N

xt ��

. ��

��������

��, ��
 6 ���, �


� 6 ��, �������
���
�

�
��������
��, �

�
��
��,

������ 1 �����	. ��, �����
������������������	, ��
����	�����
������
���
��.

2.2 ���������������������������

�
��	�����
��	�����
���
����, �����������, 

�������������
��
��, ��
����	�
��, ��
���������
���������.


 � m 
 � 	 � � 	 � � � � � � � �
� � � � � � � � � � � � 	 � � � � � �.

� (r1, r2, · · · , rm) 	�� m ��������
����� [20]

absm =

{(
m∑

i=1

piri cos
2 (i − 1)π

n

)2

+

(
m∑

i=1

piri sin
2 (i − 1)π

n

)2}1/2

,

anglem = arctan

m∑
i=1

piri sin
2 (i − 1)π

n
m∑

i=1

piri cos
2 (i − 1)π

n

,

0 < anglem <
2mπ

n
, (3)

��, absm � m ���������
�; anglem

� m �����������; pi �
����
�����, ����
��������	�
�, ������������ 1/m. ����
���������������������
	���.

2.3 ������������������������������������������������
������

����� Logistic ���Lorenz �����
����������������, �����
��
���. ��������, 
� Lorenz �
�, �� C-C �� [24], ������� 6, ����
��� 11τs (τs ��
��). 
�����, ��
����� Logistic ����
������, �
��������������
�����, �
������������������.
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� 2 � Logistic ���
���
���

���
��
��������	�����
��. �����������������	�
���
���, ����	��������	
� (multivariate-graph chaotic attractor, MGCA), �	
�
���	����
��	�������.

�� Logistic ������ 0 � 1 ����, ��
�����
�

�����. ��
�, �

���	����	����
��	, ���

�����; �
���	����	����

��	, ����������; �
, �
���
���
�����; �
����� 8 
���
��; ������������	����.

� 3 ���� Lorenz ����������
������������� Matlab ����. �

�
�: ������������������
���������, �� Lorenz �������
��
�����	���, ���������
�����������
	�, �������
�����
����
����.

2.4 ������������������������

	��������
�: 
� Logistic �

���
���
��
������, ���
����	� (MGCA) 	�������

. �

, �
�����������, MGCA ���
��	����
, ����	����
���.

��, �����	��������

 (� 3),

�
����������, � MGCA ����
������
	���� (� 2).

� 2 Logistic �� (xn+1 = λxn(1 − xn), n = 1, 2, · · · ) ���������������� (m = 6, τ = 3) (������
���	, �	�����	����) (a) λ = 2.8; (b) λ = 3.2; (c) λ = 3.53; (d) λ = 3.55; (e) λ = 3.6; (f) λ = 3.8

� 3 ������������������ (a) Lorenz �� (dx/dt = −σx+σy, dy/dt = rx−y−xz, dz/dt = −bz+xy,

�� σ = 16, r = 45.92, b = 4); (b) ����, y = sinx, �
�� π/180; (c) �������. ����
� 3000 
���
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� 4 � � � � � � � (a) � 
 � � � �; (b) Logistic �
� MGCA �����
�
�������

���� MGCA ����	�������
�	��
, 	�	����� [8], �� 4 ��, �

��x �, y �, �� y = x � y = −x ����
��. � X(k) = {x1(k), x2(k), · · · , xm(k)} ���
������, Gk {gx(k), gy(k)} �	�
���
�	��, ����

����������
�
����

d0(k) =
√

gx(k)2 + gy(k)2; (4)

� x ���
dx(k) = gy(k); (5)

�y���
dy(k) = gx(k); (6)

����� y = x ����

d1(k) =
1√
2
{gx(k) − gy(k)}; (7)

����� y = −x ����

d2(k) =
1√
2
{gx(k) + gy(k)}; (8)

��������

Mi,j =

M∑
k=1

di(k)j

M
. (9)

�� i � 0, 1, 2, x, y, �������
�, j = 1,

2, 3, 	���, M ��������	�����
�. �� (9) �� j �	��, ��� MGCA ��
��
������������, �� j ���
�, ��� MGCA ����
��������

	�.

3 �������������

���������
���������
����������
���������
��� [25], � 144 �����. � C-C ��
�
�������� 40—80 ms ��, �����
�� 5—10 ���. ����
�������
�, �
����������
� 40 ms, 60 ms,

80 ms, �����
�� 5, 6, 7, 8, 9, �����
�����������
���, ������
� m = 9 ����� τ = 40 ms � (16τs, τs ���
��

�), 
���������������
���.

� 5�� 6�� 7 �
�������
�
����������
����, ������
������� MGCA ����
��. ��

�, 
���������� MGCA ����

�������, ������ MGCA ����
�����	�����
���, ���
��
��������

��������. ��
� MGCA ����
�������, ����
������������. ���� MGCA �
�������, ��� MGCA ����
��
�������
���, ���
������

	�	������������, �����
����������.

����
�������, ��	����
�
� MGCA ����
���. 	� 5 �� 7

��
�, �����������������

����, ����

�������
	�
�
; �� 6 ��, 
�������

���

��������
���, �
	��
.
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� 5 ��������������� MGCA ����� (���� m = 9, τ = 40 ms) (Qg � Qw �
��
�����	��) (a), (b) Qg = 0.368 m3/h, Qw = 7.05 m3/h; (c), (d) Qg = 1.235 m3/h, Qw = 7.05 m3/h

� 6 ��
������������ MGCA ����� (���� m = 9, τ = 40 ms) (Qg � Qw �
��
�����	��) (a), (b) Qg = 7 m3/h, Qw = 7.05 m3/h; (c), (d) Qg = 4.667 m3/h, Qw = 7.05 m3/h

� 7 ��������������� MGCA ����� (���� m = 9, τ = 40 ms) (Qg � Qw �
��
�����	��) (a), (b) Qg = 40.3 m3/h, Qw = 7.05 m3/h; (c), (d) Qg = 63 m3/h, Qw = 7.05 m3/h

094701-5
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� 8 M2,3 � Mx,2 ����
���� (m = 9, τ = 40 ms)

� 9 ����� MGCA ������� Mx,2-M2,3 ���
����

�� 8 ��, ��� M2,3 �� Mx,2 ���
�
��������. ��
������
�
���, ��
����������
�
�	 M0,3, M2,2, Mx,2, 

�����
��

	 M1,3, M2,3, Mx,3. 	 MGCA ����	���
���
�����
, 
���	������
�
���������, 
���������
��
, �������������
	�, 


������
. 
��� Mx,2 � M2,3 �
�
��, ���
����������� (� 9).

�� 9 ��, M2,3 = 0.0002 ����
���
��������	, 	�

���
�	��
�����, � Mx,2 = 0.0025 ��������
�������, 	�
����
�	����
���, �
����
�	�������. �
��
, 	 MGCA ������
������
�����
��, �������������
��	�.

4 � �

�������������������
�, ��������������	���	,

���������	���
�������
�	� (MGCA), ��	�����������
��
����������������.

� � � � � � � � � � � � � � � � �
� MGCA ����, ��
�� MGCA ���
�����������

��������;

������� MGCA �����
�����
�, ��� MGCA �����
�������
���������������������
���, ����, ��������	����
�����.

�������������������

����������
	�, �������
����������
���������

����������. 	��
������	
	������, ���������	�	�


��������	�.
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Abstract

We propose a multivariate graph centrobaric trajectory-based method for characterizing nonlinear dynamics from high-

dimensional chaotic time series. After the optimal selecting of the embedding dimension and time delay, we map the high-dimensional

vector point into the two-dimensional radial plane graph, i.e., the high-dimensional vector point is transformed correspondingly to a

geometric polygon. By extracting the geometric location of the polygon barycenters, we can obtain the evolving feature of the barycen-

ter dynamical trajectory. Then we use the moment quantity of the barycenter trajectory to distinguish different chaotic time series.

Finally, we apply our method to the fluctuating signals measured from gas-liquid two-phase flow experiments. The results suggest that

our method can be a powerful tool for not only distinguishing the different flow patterns but also investigating the dynamical evolving

mechanism of flow patterns.

Keywords: two-phase flow, high-dimentional phase space, centrobaric trajectory, flow pattern dynamics
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