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1 � �

��������	
	���
��, ��
����������
����
�����
���	�����. 	����	
��
��
��	��������� (RCS) ������
��	���
���, �	�������, 

����
�������
���.

��� (MOM) ������ [1] �����
����������, ����	������
��
��, �������� (FMM)[2,3] �	

����������, ������	����
��������. ����	����, ���
������	�������, �������
����		. ���
����, �	����
�� (MBPE)[4]��������� (AWE)[5−7]�
��
��� (MOR)[8]���������
�
� (actively sampling)[9] 
����, �� MBPE �
�
�����������	��
���
���������
	, AWE �������
�������������
������
�	, � AWE �
, MBPE 
�����, ���
�����	��������������

�� MBPE ���, ��
 [10] �������
� MBPE ��, ��������
�����
����. ���� AWE ��
�������
���	�
���
�, �
 [11] ������
� Arnoldi ��	��
, ��
 [12] ����	
��������������
������
��������
��, ����������
�����	����. �����������
��������	�����, ������	
	
��������	�����
����
��, ��������������	��
�
�������, ��������������
������	�, ������		�����
����
�

����
	�	��	��
�. 	����������������� (�
�������) ���������	
	�.

���� Padé�������, �
� AWE

�������	�, ���
� AWE ���
����, ������, ���������
������	��������������
���. ����

�, ����	����

� AWE �����. ������������
��	��	������	��������
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�����, �������
�	
��.

2 ���������

�������	��	, ����	�

� S ������������, ����	��
��������:

n × jkη

∫∫
S

(
J(r′)g(r, r′) +

1
k2

∇′ · J(r′)
)

dS′

= n × Einc(r), (1)

�� Einc(r) ����, J(r′) �	�
����
�, n �
�
�
��, g(r, r′) �������
�
	.

����������	, ���

�
�,

�����
���
��������. ���
�����, �������
�
������
�����, PMCHWT ����	�
����
��, ������
��������	
��
���
�����	��:[

η1L1(J) + η2L2(J) − K1(M ) − K2(M )

=Einc
]
tan

,[
η1K1(J) + η2K2(J) + L1(M ) + L2(M )

=η1H
inc

]
tan

, (2)

�� ηi =
√

μi/εi, Einc(r) � H inc(r) ����,

J , M ��	
�������, ���� L, K

�
	�:

Li(X) =jki

∫∫
S

(
X(r′) +

1
k2

i

∇∇′ · X(r′)
)

× gi(r, r′)dS′,

Ki(X) =
∫∫

S

X(r′) × ∇gi(r, r′)dS′. (3)

�������	, ���
	�� Debye �
� [13] ��,

ε2(ω) = ε′2∞ +
ε′2s − ε′2∞
1 + jωτ e

, (4)

�� ε′2s 
����
	, ε′2∞ 
�����
	,

τ e ��
������
:

τ e = τ
ε′2s + 2ε0

ε′2∞ + 2ε0
. (5)

�����, �� Rao-Wilton-Glisson (RWG)

�
	��������, ����� (1) � (2) �
��
��

Z(k)I(k) = V (k), (6)

�� Z(k) ����
, I(k) ������	��,

V (k) �
���.

3 ������

AWE ������ (6) ��� I(k) ����
������ k0 ����	, �������	

���, �

I(k) ≈
N∑

n=0

mn(k − k0)n, (7)

���	�
���

m0 =Z−1(k0)V (k0), (8)

mn =Z−1(k0)
[V (n)(k0)

n!
−

n∑
i=1

Z(i)(k0)mn−i

i !

]
,

(n = 1, 2, · · · , N). (9)

(9) �� Z(i)(k) 
� Z(k) � i �		, V (n)(k)

� V (k) � n �		. ��
����
, ��
� Padé���� I(k) �����
	, �

I(k) =
L∑

i=0

ai(k − k0)i

/ M∑
j=0

bj(k − k0)j , (10)

�� L + M = N , � L = M � L = M + 1.

4 ���������������

���
��������, �	�����
�����. ��, �� AWE ���������
��������
�. ��, ��������
����� [14], ��� AWE �����
���
���	�.

����	����
	��, �

x =
k − k0

κ
, (11)

�� κ = max |k − k0|, �� |x| � 1, �

I(k) =
∞∑

n=0

mnκnxn =
∞∑

n=0

m̄nxn, |x| � 1, (12)

�����������	������

I(k) =RLM(k) = RLM(x) =
PL(x)
QM (x)

=
ā0 + ā1x + L + āLxL

1 + b̄1x + L + b̄MxM
, |x| � 1, (13)

āi =aiκ
i, i = 0, 1, 2, · · · , L,

b̄j =ajκ
j , j = 1, 2, · · · , M. (14)
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�	� āi, b̄j � m̄n 
���
� AWE ���
��	��. ������	�, ����� (8)

� (9) ���, ��
�������, �����
�������� (SVD), ������	
��
���

m0 =V D−1U (k0)V (k0), (15)

mn =V D−1U (k0)
[
V (n)(k0)

n!

−
n∑

i=1

Z(i)(k0)mn−i

i !

]
, (16)

�� V 	 U ���
�D ������� Z �
��������
 (�����������),

���

U∗ZV = D. (17)

� (12),(13) ���

QM (x)
∞∑

n=0

m̄nxn − PL(x) = xL+M+1
∞∑

l=0

rlx
l,

(18)

�� rl ���
� xL+M+1 ����	��

rl =
M∑

j=0

b̄jm̄L+M+1+l−j. (19)

�� |m̄n| �
����, |rl| ����, � |x| � 1,

�� I(k) � RLM (x) ���

err = |I(k) − RLM (x)| =

∣∣∣∣∣
xL+M+1

QM (x)

∞∑
l=0

rlx
l

∣∣∣∣∣
≈

∣∣∣∣r0x
L+M+1 + r1x

L+M+2

QM (x)

∣∣∣∣ , (20)

����
���	��	
∞∑

l=0

rlx
l ����
	

�
���.

������� [ka, kb], � (17) ������
�����������:

1) 
������ kmid =
ka + kb

2
�� AWE

��, �������
�� (20) ��� kmid 

��� Δka, Δkb;

2) � Δka � kmid − ka, � Δkb � kb − kmid, �
��
� [ka, kb] �����
��;

3) � Δka � kmid − ka, � Δkb < kb − kmid, �

� [kmid + Δkb, kb] �� 1) ����;

4) � Δka < kmid − ka, � Δkb � kb − kmid, �

� [ka, kmid − Δka] �� 1) ����;

5) � Δka < kmid − ka, � Δkb < kb − kmid, �

� [kmid + Δkb, kb], [ka, kmid −Δka] �� 1) ��
��.

�������������	���

� AWE �����, �����������, �
��
�, ����������� [ka, kb] ��
���������, ������������
	�����
.

5 ����

� � � � � � � � � � AWE � � � � 

�, �	�
� 0.318 cm �	��, ���� 5—

80 GHz �������� (40 GHz ����� 480

����, 40 GHz ���� 960 ����). ��
��� AWE ����
�		���	��	,

�	�
��������		, �	

���
			����������
���
 [15]. �
���������������
�����
����������
�, �������	
� 1 ��. �������� AWE �� (L = 4,

M = 3), ������, ��� 19.5 GHz, 42.5 GHz,

54.5 GHz, 65 GHz 	 75 GHz ���������
�����, ���	����� 5—80 GHz ��
����������, �������
	. 	
� 2 ��������
������
�, ��
�������
�.

� 1 	����������

� � � � � � � � � � � AWE � � � �
���	��	�
��, ����	�
�
� 1 cm × 1 cm � 	 � 
 �, 
 � � xy 
 � �
�, � x ��
� y ���
�
�����,

�������� AWE ����������
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�����. 	� 3 ��
���������

��. ���������, �������
���, � 0.5 GHz ���, �� 1635 s �� 2—

70 GHz ������, ������������
��� (���� 13.25 GHz, 36 GHz, 	 54 GHz),

� 0.1 GHz ���, �� 314 s ����. ��� 3

	�����
	, ���
������, �
��� AWE �����
���	�����
� 80%, 	���
������, ������
�������	��	�
��	�
�.

� 2 	����������

� 3 	�
���������

���������� AWE ������
��	�
��, ������� AWE ��	�
���������� (�	
���� 768 �

��
�, ���	� 2304) ��� (ε′rs = 2.0,

ε′r∞ = 1.0, τ = 4.59 ps/rad) ���� (εr = 2.0,

μr = 1.0) 
�	
������������. 	
� 4 ��
���������
��. ����
����� PMCHWT ��, � 0.5 GHz ����
��� 4674 s, 4653 s ��������	
� 2—

30 GHz ����; �������������
�� (�������: 6 GHz, 16 GHz, 25.25 GHz;

��������: 6.25 GHz, 16 GHz, 25.5 GHz),

� 0.1 GHz ���, ���� 1394 s � 1387 s �
���. ��� 4 	�����
	, ���
�
�����, ���� AWE �����
���
	������ 66%, 	���
������,

��������������	�
��	�

�.

� 4 ����������������������

6 � �

��	
�������	�������
��������, �������������
���, ����������������	�
������
�. ���������� AWE

�����	��	����	������	
�����, ����
�: �������	
������	����������, ���
� AWE �����
�	
��.
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Abstract

The error of asymptotic waveform evaluation (AWE) is estimated by the error analysis of rational approximation, and an efficient

bandwidth estimation approach is finally proposed, which is used to form a new adaptive frequency-sweep analysis algorithm for a

given frequency band in this paper. The broadband electromagnetic scattering analysis of three-dimensional (3-D) perfectly electrically

conducting (PEC) objects with different shapes is performed, and dispersive dielectric object is considered. The effectiveness of the

proposed method is proved by comparing the numerical results with those obtained from the analytical solution and the direct solution.

Keywords: asymptotic waveform evaluation, error analysis, adaptive frequency-sweep analysis, dispersive dielec-
tric object
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