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2 ��������������

2.1 ������������������������������������

�������������
�
���
��������. �����������, �
���������, ��
�	�������
	��. ���������

J
dω
dt

= Tm − Te − Bω, (1)

��, Tm = PM/ω, PM(v) = ρπr2Cp(λ, β)v3/2, Tm


����
�	������, PM 
���

��	������, 	�
��
����
���, ρ 	���, r �������, v ���,

Cp(λ, β) 
�����, �����������
��
, β �
��, λ 
����, ω 
����
����, Te �����������, J ���
������	��, B 

���������
�.

��������������, �����
�����

did
dt

= − 1
L
Raid + ω e iq − 1

L
ud,

diq
dt

= − 1
L
Raiq − ω eid +

1
L
ω eψf − 1

L
uq, (2)

����������

Te = np[(Ld − Lq)idiq + ψf iq] = npψf iq, (3)

��, ud, uq ������ d, q �����
, id, iq
���� d, q �����
, Ld, Lq � d, q ���,

R �
���, ψf �������, ω e �����
�	�, � ω e = npω, np 
�����. ����
����
��, ��	 Lq = Ld = L, ��	��
��

.

�����������������

dω
dt

=
1
J

[Tm −Bω − Te],

did
dt

= − 1
L
Raid + ω eiq − 1

L
ud,

diq
dt

= − 1
L
Raiq − ω e id +

1
L
ω eψf − 1

L
uq. (4)

2.2 ������������������������������������������

��
�	��
������		���,

�������������
��� Lorenz �
������ [7], ���������� (4) �
������, 

 t̃ = t/τ , x1 = ω̃ e = τω e ,

x2 = ĩd = id/k, x3 = ĩq = iq/k, ��, τ = L/R,

k = B e/npτψf , B = npB e . ��	����:

ẋ1 = − σ(x1 + x3) + T̃m,

ẋ2 = − x2 + x1x3 − ũd,

ẋ3 = − x3 − x1x2 + γx1 − ũq, (5)

� �, γ =
ψf

kL
, σ =

B eτnp

J
, T̃m =

npτ
2

J
Tm,

ũd =
1
Rk

ud, ũq =
1
Rk

uq, ��, �������
����������� (5) ���� Lorenz �
����	, �������� σ = 5.46, γ = −25,

T̃m = ũd = ũq = 0 �, �� (5) �����	�
� 1.

� 1 �����������������

2.3 ��������������� Hamilton ������

�
���� (5) � Hamiltonian �
���

H(x) =
1
2
xTD−1x =

1
2

[
x2

1 + x2
2 + x2

3

]
, (6)

��� (5) ��� Hamilton ���

ẋ = [J(x) − R(x)]
∂H(x)
∂x

+ g(x)u(x)
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=

⎡
⎢⎢⎢⎣
−σ 0 −σ
0 −1 x1

γ −x1 −1

⎤
⎥⎥⎥⎦

⎡
⎢⎢⎢⎣
ω

id

iq

⎤
⎥⎥⎥⎦ +

⎡
⎢⎢⎢⎣
T̃m

−ũd

−ũq

⎤
⎥⎥⎥⎦ , (7)

�� Hamilton ����, 	��
���


J(x) =

⎡
⎢⎢⎢⎣

0 0 −σ
0 0 x1

σ −x1 0

⎤
⎥⎥⎥⎦ , R(x) =

⎡
⎢⎢⎢⎣

σ 0 0

0 1 0

σ − γ 0 1

⎤
⎥⎥⎥⎦ ,

g(x) =diag[1, 1, 1].

2.4 ������������������

�	�������, ����
�����
���������	������, ��	��
����������
 [15] 
�������
����		�, ��
�����
�
���
��	�����, � ω∗, T ∗

m.

��, ������������ d ����

���	, � id = 0, ������
����
�	��, ����������	���.

	����
, ������
������

� ω = ω∗, id = 0, iq = (T ∗

m−Bω∗−Jω̇∗)/npψf ,

������. ���
����� (7) ����

� x∗ =
[
τω∗

e 0 (T ∗
m −Bω∗ − Jω̇∗)/knpψf

]T

, �
������������	�����, �	�
��������������
��
���
�����, �����.

��, ���� (7) ��������, ���
�

ẋ = [J(x) − R(x)]
∂H(x)
∂x

+ g(x)(u(x) + w), (8)

��, w =
[
w1 w2 w3

]T

��������
�
�. ������
�����, �� (8) ����

�
	���������� u, �	�
��
����


1) w =
[
w1 w2 w3

]T

= 0 �, �����
� (x∗1, x∗2, x∗3) ���
, �� t → ∞ �, � x1 →
x∗1, x2 → x∗2, x3 → x∗3.

2) w �= 0 �, ��
���	��		���
��
����, ��∫ T

0

zTzdt � γ2

∫ T

0

wTwdt,

∀ T > 0, ∀ w ∈ L2,

��, z 
�����

, γ 
�	
����,



����
�.

3 �����

������ (8), �� Hamilton �
���
�
�� H∞ �����
 [16,17], 	�����
���. ����
�.

�� ���� (8), ����������
�
, �	�������
��������:

u = α(x) + v,

α(x) =

⎡
⎢⎢⎢⎢⎢⎢⎢⎢⎣

T̃ ∗
m

J12x
∗
1 − (x1 − J23)x∗3

+J12x1 − r2x2 − J23iq

−σx∗1 + (1 + r3)x∗3

+(σ − γ)x2 − r3x3 + J23x2

⎤
⎥⎥⎥⎥⎥⎥⎥⎥⎦
,

v = −1
2

{
γ−2I + hT(x)h(x)

}
gT(x)

∂Hd

∂x
.

(9)

�� ����� α(x) 
��� (7) �, �
� Hamilton �
�����
, ������

ẋ = [Jd(x, p) − Rd(x, p)]
∂Hd(x, p)

∂x
+ g(x)(v + w), (10)

��, Hd(x) �
�� Hamilton ��, �

Hd(x) =
1
2
(x − x∗)TD−1(x − x∗) (11)

��� ∂Hd(x)/∂x = (x−x∗), ∂2Hd(x)/∂x2 = 1,

� x = x∗ �, ∂Hd(x)/∂x = 0 �� Hd(x) ��
��� ∂2Hd(x)/∂x2 > 0, �
�
��, ���
	����������
�
�. 

� Jd(x)
� Rd(x) 


��������
��. ���



Jc(x) =

⎡
⎢⎢⎢⎣

0 −J12 J13

J12 0 −J23

−J13 J23 0

⎤
⎥⎥⎥⎦ ,

Rc(x) =

⎡
⎢⎢⎢⎣

0 0 0

r21 r2 0

0 0 r3

⎤
⎥⎥⎥⎦ ,

��, J13 = 0, J12 = −ẋ∗1/id, J23 = c, c
����
�����, r1 = 0, r2, r3 �	
�
��. Jc(x)
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� Rc(x) ����
��
�����

Jd(x) = J(x) + Jc(x) = −JT
d (x),

Rd(x) = R(x) + Rc(x) � 0,
(12)

���� Tm = T ∗
m 	��������.

� 2 

��

� 3 
���

��, �
�� (10) ��
���

V (x) = Hd(x) (13)

������ (10) �����
������

V̇ =
∂THd

∂x
[Jd(x, p) − Rd(x, p)]

∂Hd

∂x

+
∂THd

∂x
g(x)(v + w), (14)

���� v 
���, �	

V̇ = − ∂THd

∂x
Rd(x)

∂Hd

∂x
+
∂THd

∂x
g(x)

×
{
− 1

2
[
γ−2I

+ hT(x)h(x)
]
gT(x)

∂Hd

∂x
+ w

}
, (15)

	�����
��, ����	���

�

z = h(x)gT(x)
∂Hd

∂x
, (16)

��

h(x) =

⎡
⎢⎢⎢⎣
q1(x1 − x∗1) 0 0

0 q2x2 0

0 0 q3(x3 − x∗3)

⎤
⎥⎥⎥⎦ .

qi � 0 (i = 1, 2, 3) �����.

� (15) ������

V̇ (x) � −∂
THd

∂x
Rd(x)

∂Hd

∂x

+
1
2

{
γ2 ‖ω‖2 − ‖z‖2

}
, ∀ w, (17)

��, ����
�� w �� L2 �����	.

�������
���� (1) � (2), 	�
�	
�.

� 4 �����
 (a) ������; (b) d ������
�; (c) q �������

4 ����

����������	���	, ����
���������	�	�
�, ������
���
��

J = 100 kg·m−2, r = 1.2 m, L = 0.051 H,

Ra = 4 Ω, np = 16
�������

c = 0.5, r2 = r3 = 1, γ = 0.1,
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q1 = q2 = q3 = 1.

� 5 ���� (a) d �����; (b) q �����

	���	, 
�����
���	���:

��

�� 2 ��, 
���
����� 3 �
�, �	�� 20 s ������������	�
����, �������, ��������, �
��������
������
�����

, �� 4 ��, ���	����������
�����, �����
�����, ����
�����.

5 � �

��������	����	
����
��������, ���	��������,


������������������
�
�����, ���		�����������
�. ���, ����������� Hamilton �
���, ������	�����������
�� H∞ ���, �������. 	�����
�������	.
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Abstract

Aiming at chaos in the wind turbine systems, the H∞ control strategy is presented based on the Hamiltonian model, which makes

systems disengage chaos and operate stably. Firstly, the permanent magnet synchronous generator of wind power system is transformed

into a model which is similar to a Lorenz-like classical mathematic model through a series of transforms, and demonstrates existing

chaos phenomena when its parameter values are in a certain range. Then, the Hamiltonian model of chaos system is established by

taking full advantage of the physics structure of wind power system without the compensation of workless forces. Moreover, an H∞
controller is investigated under the external disturbance. This controller is not only simple but also can reflect the interior structure and

dynamic characteristics of system. The proposed strategy proves to be valid by simulations.

Keywords: permanent magnet synchronous generator, wind power system, chaos control, Hamiltonian model,
H∞ control
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